Resolugao - Semelhanga de triangulos Matematica 9°

Resolugao - Semelhanga de triangulos

1. Pelo critério AA os triangulos [EDC] e [ABC] sao semelhantes:

e CDE = CBA, porque sio angulos retos;
e ECD = ACB, pois sao o mesmo angulo.

Como os triangulos [EDC| e [ABC| sao semelhantes sabemos que os seus lados cor-
respondentes sao diretamente proporcionais:
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2024, 1* fase

2. Pelo critério AA os triangulos [EDC| e [ABC] sao semelhantes:

e CDE = CAB, porque as retas AB e DFE sao paralelas;
e ECD = AC’B, pois sao o mesmo angulo.

Como os triangulos [EDC| e [ABC] sao semelhantes sabemos que os seus lados cor-
respondentes sao diretamente proporcionais:
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Opcao(B)

2024, 22 fase

3. Vamos calcular a area do triangulo [ABC]:

BCxAM __ 15x12 __
5 ==2>5==90

Aape) =
Sabemos que os triangulos [AED] e [ABC| sao semelhantes porque tém um angulo
comum e os segmentos de reta ED e BC' sao paralelos.

A razao entre as areas de duas figuras semelhantes é igual ao quadrado da razao de
semelhanca entre essas figuras, ou seja:
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AlABC)

=rteV=rler?l=9sr=43<r=3 (r>0)
A[AED] 10

Através da razao de semelhanga entre os triangulos [AED] e [ABC| podemos determi-
nar o segmento de reta AP:

AN =3x AP« AP =12 & AP =4

Pela observagao da figura vem que:

EF =PM =AM —-AP=12—-4=8

2023, 12 fase

4. Pelo critério AA os tridngulos [HIE] e [ABC] sao semelhantes:

e BAC = IHE, porque AB//CG e AC//HE;
e ABC = HIE, pois AB//CG e BD//IE.

A area do triangulo [ABC] é igual a:

BCxAB __ 16x12 __
<AB _ 16x12 _ g

Apape) = 5

Como os triangulos [ABC] e [HIE] sao semelhantes sabemos que:

=r?, sendo r a razao de semelhanca entre os tridngulos [HIE] e [ABC].
Daqui conseguimos determinar a constante r:

B=rerli=der=t/ier=2 r>0

Sabendo a razdao de semelhanca r, podemos determinar I E:

Pela observacao da figura temos que:
BD=BC+IE=16+8=24

2023, 22 fase
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5. Vamos comegar por calcular a area do triangulo [C BA]:

Aicsa) = Aepr) + Apea) = 48 + 223 = 54

Pelo critério AA os tridngulos [DEA| e [C BA] sao semelhantes:

e DEA = CBA, porque sao angulos retos;
e DAE = CAB, pois é um angulo comum.

Como os triangulos [DEA] e [C' BA] sao semelhantes sabemos que:

iiif} =72, sendo r a razao de semelhanga entre os triangulos [DEA| e [C BA].

Daqui conseguimos determinar a constante r:

Borler=9ar=t/9r=3 r>0

Sabendo a razdao de semelhanca r, podemos determinar BC:"
BC=DExr=3x3=9

2023, Epoca especial

6. Os triangulos [ADE]| e [ABC]| s@o semelhantes.

Como AB = 3 x AD & % = 3 entao a razao de semelhanga entre o triangulo
[ABC] e o triangulo [ADE]| é igual a 3.

A razao entre as areas de duas figuras semelhantes é igual ao quadrado da razao de
semelhanca entre essas figuras, ou seja:

AlaBC)

) AlaBc
=r 2=
A[ADE] A 2

=32 = A[ABC] =9x2& A[ABC] =18
Opcao(C)

2022, 1? fase, caderno 2
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7. Os triangulos [ABE| e [ACD| sao semelhantes.

Como AC = 2 x AB & % = 2 entao a razao de semelhanca entre o triangulo
[ABE] e o triangulo [ACD] ¢ igual a 2.

A razao entre as areas de duas figuras semelhantes é igual ao quadrado da razao de
semelhanca entre essas figuras, ou seja:

Alacp) _ 2 20 _ o2 _ 20 _
A[ABE] =r° & m =2 & A[ABE} =7 = A[ABE} =95

Opcao(B)

2022, 22 fase, caderno 2

8. Pelo critério AA, os triangulos [ABC| e [EAD] sao semelhantes:

EDA = ABC (angulos retos) e FEAD = BAC (angulos verticalmente opostos)

Logo os seus lados sao proporcionais:

2—o48 & 2AB=4(a—AB) & 2AB=4a-4AB &
& 2AB+4AB=4a & 6AB=4a & AB=% & AB=1q

6 3

2019, 12 fase, caderno 2

9. Pelo critério AA, os triangulos [AXY] e [ABC| s@o semelhantes:

AXY = ABC (angulos retos) e XAY = BAC

Logo os seus lados sao proporcionais:
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10.

11.

12.

Usando a propor¢ao acima conseguimos determinar XY

52 _ XY L. WV _ 52x585 Saval
s = 385 <:>XY_—78 < XY =39 ecm

2019, Epoca especial, caderno 1

Os triangulos [ABI] e [CDI] sdo semelhantes porque tém um angulo igual BI AjC’f D
(angulos opostos) e os lados opostos a cada um dos dois angulos ( AB e CD) sao
paralelos.

Logo os seus lados sao proporcionais:

Opcao(C)

2018, 1? fase, caderno 2

As retas r, s e t sdo concorrentes num ponto, isto é, as trés retas intersetam-se num
dnico ponto, vamos chamar a este ponto o ponto I.

Os triangulos [/ X U] e [IVY] sao semelhantes, logo os seus lados sdo correspondentes:

UX _ UV _ XY

9 _ UV _ XY
VY — VI~ YI

< 1= VI = I

Os triangulos [IXW] e [IY Z] também sao semelhantes, logo os seus lados também sao
correspondentes:

Xw _ XY _ WZ = XwW _ 9 _ Wz
YZ —YI T ZI YZ T 4 ZI

Opcao(C)

2018, 22 fase, caderno 2

Os triangulos [ABC] e [DEC| tém um angulo comum (ACB = DCE) e os lados opos-
tos a esse angulo sdo paralelos, por isso os triangulos [ABC| e [DEC]| s@o semelhantes,
ou seja, os seus lados sao proporcionais:
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13.

14.

Opcao(A)

2018, Epoca especial, caderno 2

Observando a figura sabemos que OC' = OA + AC =4,54+8 =12,5 cm

Os triangulos [ABO] e [CDO]J sdo semelhantes visto que tém um angulo comum
(em O) e os lados opostos a este angulo (AB e CD) sao paralelos.

Como os lados sao proporcionais temos que:

©

o4 6 - 8 o OD=20X125 o~ OD=15cm

= 12,5 8

Qo
S8
Q
S

De acordo com a figura, OD = OB+BD < 15=9,6+BD < BD =15-9,6=05,4
cm

2016, 12 fase, caderno 1

De acordo com a figura sabemos que Diametro de Cy = PC

Os triangulos [PCD|] e [PAB| sdo semelhantes visto que tém um angulo comum
(em P) e os lados opostos a este angulo ( AB e CD) sao paralelos.

Como os lados sao proporcionais temos que:

S
Sy
w

AB o 35 _2 o PO =36 & PC=10,5cm

3=
I

sl

S

e,

Q

Opcao(C)

2016, 22 fase, caderno 2
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15.

16.

17.

Os triangulos [OAB] e [OCD] sao semelhantes porque tém um angulo comum BOA =
DOC e os lados opostos a este angulo ([AB] e [CD]) séo paralelos.

Logo os lados dos tridngulos [OAB| e [OCD] sao diretamente proporcionais:

ot
(=]

OA _ AB 98 _
oc — b < oc s

& 00 = 9’85X68’4 & 0C =14,7 cm

)
=~

De acordo com a figura temos que:

AC=0C -~ OA=14,7-9,8=4,9 cm

2016, Epoca especial, caderno 1

O triangulo [ABC] ¢ retangulo em B e o triangulo [ABD] ¢ retangulo em D. O lado
AB ¢ a hipotenusa do triangulo [ABD| que corresponde & hipotenusa do triangulo
[ABC], ou seja, AC.

2015, 12 fase, caderno 1

De acordo com a figura, relativamente aos tridngulos [ABC| e [FBE| temos que:
ABC=FBE e BAC=BFE
Pelo critério AA podemos afirmar que os tridngulos [ABC] e [FBE| sao semelhantes.

2015, 22 fase, caderno 2
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