Resolugao - Angulos na circunferéncia Matemética 9°

Resolugao - Angulos na circunferéncia

1. BAD ¢ o angulo inscrito relativo ao arco BD, por isso vem que:
BAD = 5D 80 = B0 & BD = 160°
A soma dos angulos internos de um tridngulo ¢ igual a 180°, assim conseguimos deter-
minar DOFE:
OED + EDO + DOE = 180 < 30 + 90 + DOE = 180 < DOE = 60°
Os angulos DOE e DOC sao suplementares, ou seja, a sua soma ¢ igual a 180°, logo
temos que:
DOC =180 — DOE = 180 — 60 = 120°

~ /N
Como DOC é um angulo ao centro entao DC = 120°.

A amplitude, em graus, do arco BC é igual a:

—~ I~
BC = BD — DC =160 — 120 = 40°

2024, 1* fase

2. Como as cordas [AB] e [CD]| sao paralelas e iguais entdo sabemos que:

—~~
BA=CD =120°

BC'A é o angulo inscrito relativo ao arco BA, por isso vem que:

A BA o
BCA =534 =120 =60

A soma dos angulos internos de um triangulo é igual a 180°, assim conseguimos deter-
minar CAB:
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CAB + BCA+ ABC =180 < CAB + 60 4+ 90 = 180 « CAB = 30°

2024, 22 fase

3. Os angulos ACB e BCD sao suplementares, logo a soma das suas amplitudes é igual
a 180°:

ACB = 180 — BC'D = 180 — 100 = 80°

ACB ¢ o angulo inscrito relativo ao arco AB, por isso vem que:

ACB =48 80 = 48 & AB = 160°

Calculando a amplitude, em graus, do arco BCA:

/N —~
BCA =360 — AB = 360 — 160 = 200°

2023, 12 fase

4. Pela observacao da figura sabemos que AOB éo angulo ao centro relativo ao arco AB,
logo AB = AOB = 50°

—~
Como os arcos BC e CA sao iguais entao AB = % = 25°

DCFE é o angulo inscrito relativo ao arco DE, por isso vem que:

DCE =DE 70 = DE & DE = 140°
Sabendo que CD = CE vem que CDE = CED = w = 55°

CDEF ¢é o angulo inscrito relativo ao arco EC, por isso vem que:

~~

CDE = EC & 55 = ¢ & EC = 110°
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A amplitude, em graus, do arco BD ¢ igual a:

—~ ~~
BD =360 - DE — EC — CB = 360 — 140 — 110 — 25 = 85°

2023, 22 fase

5. O triangulo [OC A] é isésceles porque OC e OA sdo raios da circunferéncia.

Logo OCA = OAC = 28°.

Considerando o triangulo [OCA] e sabendo que a soma das amplitudes dos &ngulos
internos de um triangulo é igual a 180°, vem que:

COA =180 — 28 — 28 = 124°

~ /N
COA = AC pois é o angulo ao centro relativo ao arco AC.

CBA é o angulo inscrito relativo ao arco AC, por isso vem que:

~~

» AC 124 o

2023, Epoca especial

6. Pela observacao da figura sabemos que:

~—~~ N
CB=DB - DC =180 — 110 = 70°

BDC é o angulo inscrito relativo ao arco CB, por isso vem que:

N

BDC = <5 = 10 = 35°
Opgao(D)

2022, 1? fase, caderno 1
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7. Pela observagao da figura sabemos que ACB ¢ o angulo inscrito relativo ao arco AB,
por isso vem que:

A _ AB _ 60 _ aq0
ACB =48 = & — 3

Como a soma dos angulos internos de um triangulo é igual a 180° vem que:
180 = ACB + BEC + CBE < 180 = 30 + 90 + CBE < CBFE = 60°

CBE é o angulo inscrito relativo ao arco CD, por isso vem que:

CBE =2 & 60=C2 o CD = 120°

Opcao(B)

2022, 22 fase, caderno 1

8. Pela observacao da figura os arcos sao iguais entre si.

~ /N N
OB=BA=AE =ED =DC =3® = 720

ECA é o angulo inscrito relativo ao arco AE, por isso vem que:

~~

ECA = 4E = 36°

CAD é o angulo inscrito relativo ao arco CD, por isso vem que:

~

CAD = €L = 36°

Considerando o triangulo [CJA| e sabendo que a soma das amplitudes dos angulos
internos de um triangulo é igual a 180°, vem que:

AJC =180 — 36 — 36 = 108°

2021, 1* fase, caderno 2
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9.

10.

11.

De acordo com a figura, se AB = BC entdo CD = DA. Assim sabemos que:
o
DA =CD =110°
—~
Logo, CA =360 — 110 — 110 = 140°

A /N
Como o angulo ADC é o angulo inscrito relativo a C'A, entao a sua amplitude é
igual a metade da amplitude do arco correspondente:

~ cA 0
ADC =<4 =120 =170

2019, 12 fase, caderno 2

~ e
Como o angulo BC'A ¢é o angulo inscrito relativo a BA, entao a sua amplitude ¢é igual
a metade da amplitude do arco correspondente:

BCA =32 300 = BA s BA =2 x30 & BA = 60°

Aplicando uma regra de trés simples conseguimos determinar o perimetro do circulo:

Perimetro (cm) Angulo (graus)
X — 360°
5) — 60°

_ 5x360 __
T == = 30 cm

O perimetro do circulo é igual a 30 cm.

2019, 22 fase, caderno 2

Observando a figura 9 e como [C'A] é um didmetro da semicircunferéncia entao temos
/N
que C'A = 180°.

~ . /N . /N
O angulo ABD é o angulo ao centro relativo a DA, ou seja, DA = 130°.
Assim vem que:
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12.

13.

s N
CD =CA—- DA =180 — 130 = 50°

~ ey
Como o angulo DEC' é o angulo inscrito relativo a C'D, entao a sua amplitude ¢é igual
a metade da amplitude do arco correspondente:

/X

” CD 0 o
DEC:T:%:25

2019, Epoca especial, caderno 2

O angulo BEC é um angulo com vértice no interior da semicircunferéncia, ou seja, a
sua amplitude é igual a metade da soma das amplitudes dos seus arcos correspondentes:

BEC = GDEBOBC o 79 _ 56435C o 9BC = 2 x 72— 56 < 2BC = 88

P ~
& BC=% & BC=44°

~ /N
O angulo BOFE ¢é o angulo ao centro relativo a BC', logo vem que:

N /N
BOFE = BC = 44°

2018, 12 fase, caderno 2
De acordo com a figura e sabendo que [CD] ¢ o diametro da semicircunferéncia, vem
que:

~—~~ I~
AD =CD — CA =180 — 110 = 70°

ACD ¢ o angulo inscrito relativo ao arco AD logo a sua amplitude é igual a metade
da amplitude do seu arco correspondente:

~~

ACD =42 =0 = 35°

Considerando o triangulo [ABC], a soma dos seus dngulos internos ¢ igual a 180°, assim
vem que:
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14.

15.

16.

180 = BAC + ACB+CBA < 180 =25+35+CBA < CBA = 120°

2018, 22 fase, caderno 2

De acorco com a figura, CBAé¢o angulo inscrito relativo ao arco CA logo a amplitude
de C'BA ¢é metade da amplitude do seu arco correspondente, assim vem que:

CBA=C & CBA=10 & CBA =55

Como a soma dos angulos internos do triangulo [ABC] ¢ igual a 180°, temos que:

BACngBA+AC*B:180 & BAC +55+85 =180 < BAC =180 —55—85 <
& BAC = 40°

2018, Epoca especial, caderno 2

ACB ¢ o angulo inscrito relativo ao arco AB, logo a amplitude do angulo ACB ¢
metade da amplitude do seu arco:

ACB =12 = 60°
Como a soma das amplitudes dos angulos internos de um triangulo é 180:

ABC = 180 — 40 — 60 = 80°

2017, 12 fase, caderno 2

ADB ¢ o angulo inscrito relativo ao arco AB, logo a amplitude do angulo ADB é
metade da amplitude do seu arco:

ADB = % = 30°

O triangulo [ABD] é isosceles AD = BD e a soma das amplitudes dos angulos internos
de um triangulo é 180° entao temos que:

DAB = DBA = 18-30 — 750
ABC = ABD + DBC = 75 + 20 = 95°
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17.

18.

19.

2017, 22 fase, caderno 2

O trapézio |[ABCD| é isosceles, AD = BC' e CD ¢ o diametro da circunferéncia
entao 6’5 = 180°.

De acordo com a figura 7 vem que:
~—
BC = 1802 80 _ 50°
/N /N Y
Assim, BD = BC + C'D = 50 + 180 = 230°.

~ /N ~
O angulo DAB ¢é o angulo inscrito relativo ao BD, assim DAB ¢ igual a metade da
amplitude do seu arco correspondente:

DAB= 22 & DAB= %' & DAB=115°

2017, Epoca especial, caderno 2

~ . /N . /N A
O angulo MOP é o angulo ao centro relativo a QP, ou seja, QP = MOP.
O triangulo [OPM] é retangulo em P, porque MN é tangente a circunferéncia no

ponto P logo é perpendicular a OP (raio da circunferéncia).

Como a soma dos angulos internos de um triangulo é 180° temos que:

180 = MOP + OPM + OMP < 180 = MOP +90+15 « MOP =180 —90 — 15
& MOP =175°

/N ~
QP = MOP = 75°

Opcao(B)

O triangulo [OPN] é retangulo em P (OP é perpendicular & reta tangente em P, que
contém o lado PN do triangulo) por isso podemos usar o teorema de pitédgoras para
determinar ON:
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20.

21.

22.

R=c+ck & =032 +3 & =12 & h=+V/12 & h=23, porque
h >0

O ponto O é a interse¢ao das duas bissetrizes dos angulos LNM e LM P, logo o
ponto O designa-se o Incentro do tridngulo [LMN].

Op¢ao(C)

2016, 12 fase, caderno 2

/N -
De acordo com a figura, a amplitude do arco PC' é 180° visto que PC' é o diametro
da circunferéncia.

x PN —
Entao a amplitude do arco C'D ¢ igual a diferenga das amplitudes dos arcos PC

/X
e PD , ou seja:
~ /N /N
CD=PC—-PD =180— 110 = 70°

A~ ~
O angulo C'PD ¢é um angulo inscrito relativamente ao arco C'D, logo a amplitude de
angulo ¢ igual a metade da amplitude do arco correspondente:

CPD= €2 = 1 — 35°

2016, 22 fase, caderno 2

O angulo BDA é o angulo inscrito na semicircunferéncia relativamente ao arco AD,
por isso a sua amplitude é metade da amplitude do seu arco correspondente:

BDA=4P & BDA=1 & BDA=90°

Considerando o triangulo [AED]| , temos que a soma dos dngulos internos é igual a
180°:

AED + EDA+ DAE =180 <« 70490+ DAE =180 < DAE =180 — 70 — 90
& DAE =20°

A Raquel Explica-te 9



Resolugao - Angulos na circunferéncia Matemética 9°

23.

24.

O angulo DAE = DAC ¢ o angulo inscrito na semicircunferéncia relativamente ao
arco DC, por isso a sua amplitude ¢ metade da amplitude do seu arco correspondente:

~ ~~

DAC =DC & 20=2C & DC =40°

2016, Epoca especial, caderno 2

A~ /N ~
O angulo CBA ¢é o angulo inscrito relativo ao AC, assim CBA ¢ igual a metade da
amplitude do seu arco correspondente:

~~

CBA=4¢ & CBA=10 & CBA=50°

2

O triangulo [ABC] € isosceles, AB = BC, e a lados iguais opdem-se angulos iguais,
logo temos que BCA = CAB.

A soma dos angulos internos de um triangulo é igual a 180°:

CBA+ BCA+ CAB =180 & 50+ 2CAB =180 & 2CAB = 180 — 50 <
CAB=2 &

& CAB =65

2015, 1? fase, caderno 2

~ ~ ~
O angulo CAD ¢ o angulo inscrito relativo ao arco C'D,ou seja, o valor do angulo CAD

¢é igual a metade da amplitude do seu arco correspondente:

~— ~~

CAD=CD & 95=CD & CD=2x2 & CD =50

—~ ~—~
De acordo com a figura AD ¢é o arco da semicircunferéncia, logo AD = 180°
—~~ o
Assim temos que AC' = AD — C'D = 180 — 50 = 130°

2015, 22 fase, caderno 1
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