
Equações e inequações (exponenciais e logarítmicas) Matemática 12º

Exercícios de exames - Equações e inequações (exponenciais e logarítmicas)

1. Resolva este item sem recorrer à calculadora.

Determine o conjunto dos números reais que verificam a condição ln2 x− lnx− 2 < 0.

Apresente a sua resposta na forma de intervalo ou de reunião de intervalos de números

reais.

2024, 1ªfase

2.
Na Figura 1, estão representados, em referen-

cial o.n. Oxy, parte do gráfico da função f ,

de domínio R+, f(x) = log2a x, com a > 1, e

o trapézio [ABCD].

Sabe-se que:

• os pontos A e B pertencem ao eixo Ox e

têm abcissas a e a+ 4, respetivamente;

• os pontos D e C pertencem ao gráfico

de f e têm abcissas a e a+ 4, respetiva-

mente.

Determine o valor de a para o qual a área do

trapézio [ABCD] é igual a 4. Prova 635/2.ª F. • Página 3/ 8

1. Na Figura 1, está representado, em referencial o.n.  Oxyz , 
o cubo  [ABCDEFGH ] .

Sabe-se que:

• o plano  ABC  é definido pela equação  x = 0 ;

• o ponto  A  pertence ao semieixo positivo  Oy ,  e  OA 4=  ;

• o ponto  F  pertence ao plano  xOy ;

• a reta  FC  é definida pela equação vetorial  

,, , , , , ,x y z k k5 2 14 5 1 7 R!! " # " "^ ^ ^h h h  .

1.1. Qual das seguintes equações vetoriais define a reta 
que passa no ponto  A  e é paralela à reta  FC ?

 (A) ,, , , , , ,x y z k k5 1 7 1 5 0 R!! " # "^ ^ ^h h h
 (B) ,, , , , , ,x y z k k5 1 7 1 5 0 R!! " # "^ ^ ^h h h
 (C) ,, , , , , ,x y z k k10 2 14 5 1 7 R!! " # "^ ^ ^h h h
 (D) ,, , , , , ,x y z k k10 2 14 5 1 7 R!! " # "^ ^ ^h h h

1.2. Resolva este item sem recorrer à calculadora.

Determine a equação cartesiana reduzida da superfície esférica que contém todos os vértices do 
cubo  [ABCDEFGH ] .

2. Resolva este item sem recorrer à calculadora.

De uma progressão aritmética  un^ h ,  sabe-se que a soma do primeiro com o quinto termo é igual a  26  
e que o nono termo é igual a  31 .

Averigue se  835  é termo da progressão  un^ h .

3. Resolva este item sem recorrer à calculadora.

Na Figura 2, estão representados, em referencial 
o.n.  Oxy ,  parte do gráfico da função  f ,  de domínio  R+  , 
definida por  logf x xa2=] g  ,  com  a > 1 ,  e o trapézio  
[ABCD] . 

Sabe-se que:

• os pontos  A  e  B  pertencem ao eixo  Ox  e têm abcissas  
a  e  a + 4 ,  respetivamente;

• os pontos  D  e  C  pertencem ao gráfico de  f  e têm 
abcissas  a  e  a + 4 ,  respetivamente.

Determine o valor de  a  para o qual a área do trapézio  
[ABCD]  é igual a  4 .

Figura 1

x

y

D

f

BAO

C

Figura 2

H

E

F

D
B

G

AO

x

y

z C

Figura 1

2024, 2ªfase

3. Resolva, em R, sem recorrer à calculadora, a equação

1
2
log2 x− log2

√
x+ 1 = −1

A Raquel Explica-te 1
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2024, Época especial

4. Considere a função g, de domínio R , definida por

g(x) =


4x−4

ex−1−1
x < 1

7× 3x−1 − 3 x ≥ 1

Resolva, no intervalo [1,+∞[, a equação log3
(
g(x)

)
= x+ log3 2 .

2023, 1ªfase

5. Seja f uma função, de domínio R, definida por f(x) = a+ebx, em que a e b são números

reais.

Sabendo que o gráfico da função f contém os pontos de coordenadas (1, 5) e (2, 7),

determine os valores de a e de b.

2023, 2ªfase

6. Resolva, em R, a equação:

ex−e−x

ex+e−x = 1
3

2023, Época especial

7. Resolva este item sem recorrer à calculadora.

Determine os números reais que são solução da equação

(ex − 1) ln(5− 2x) + ex ln (3− x) = ln (3− x)
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8. Determine, sem recorrer à calculadora, o conjunto dos números reais que são solução

da equação

1
2
log2(9x+ 1) = log2(6x)

2022, Época especial

9. Determine, sem recorrer à calculadora, os números reais que são solução da equação

ln
(
(1− x)ex−1

)
= x

2021, 1ªfase

10. Determine, sem recorrer à calculadora, os números reais que são solução da equação

x ln (1− x)− ln (1− x) = (1− x) ln (3− 2x)

2021, 2ªfase

11. Determine, sem recorrer à calculadora, o conjunto dos números reais que verificam a

condição

e−x(4 + e2x) ≥ 5 ∧ −2 ≤ x ≤ 2
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Apresente a sua resposta na forma de intervalo ou de reunião de intervalos de números

reais.

2021, Época especial

12. Seja f a função definida em ]−∞, 2[ por f(x) = x+ ln (ex + 1)

A equação f(x) = 2x+ 1 tem uma única solução.

Determine essa solução e apresente-a na forma − ln k , com k > 0

2020, 1ªfase

A Raquel Explica-te 4


