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Proposta de Resolugao da Prova Final de Matematica

Prova 92 | Epoca Especial | 32 Ciclo do Ensino Basico | 2023

1. Recorrendo a maquina de calcular sabemos que —v/3 ~ —1,73 e que 5~ 1,57

Representanto o intervalo [ — /3, g[ na reta real:
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Opcao(B)

2. Numero de visitantes dos museus da Direcao-Geral do Patriménio Cultural, em Por-
tugal, no ano de 2020 = 450 milhares = 450000

Vamos determinar o nimero de visitantes a mais estimado para o ano de 2023 face
a 2020, ou seja, 40 % de 450000:

0,40 x 450000 = 180000

O ntmero de visitantes dos museus da DGPC estimado para o ano 2023 é igual a:

450000 + 180000 = 630000

Agora basta escrever em notacao cientifica:

630000 = 6,3 x 10°

3. As fragoes % e % sao fragoes de niimeros inteiros por isso sao dizimas finitas ou dizimas

infinitas periodicas, ou seja, nao sao numeros irracionais.

V5~ 2,236 ¢ 6 ~ 2,449
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4.1. A equipa do vale do Coa tem 4 rapazes e 5 pessoas no total, por isso, selecionando,
ao acaso, um aluno da equipa da Maria, a probabilidade de ele ser rapaz é igual a %.

Opcao(B)

4.2. Vamos comegar por construir uma tabela de dupla entrada:

Equipa Arte do Coa
Rapaz 1 | Rapaz 2 | Rapaz 3 | Rapariga 1 | Rapariga 2
Rapaz 1
Equipa
Rapariga 1
Museu
Rapariga 2
do
Rapariga 3
Coa
Rapariga 4

Deste modo conseguimos perceber todas as hipoteses possiveis.

n® de casos favoraveis — n° de entradas da tabela que que tem um par cons-
tituido por duas raparigas = 8

n° de casos possiveis = n° de entradas da tabela = 25

P("Os dois alunos selecionados serem raparigas" )= %

5. A funcao f traduz a correspondéncia entre o tempo, ¢, em horas, decorrido desde o
inicio da visita e a distancia, d, em quilémetros, percorrida pelos visitantes até ao re-
gresso ao local de partida.

O inicio da visita comec¢a no Museu do Coa, portanto em ¢t = 0 a distancia percorrida
deveria ser de 0 km, mas observando o grafico A vemos que em t = 0 a distancia
percorrida pelos visitantes era de 1 km por isso o grafico A nao pode representar a
funcao f.
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A parte final da visita guiada consiste na viagem de regresso na viatura todo-o-terreno,
pelo mesmo percurso da viagem de ida, até ao local de partida, ou seja, teriam de per-
correr os mesmos 6 km que fizeram inicialmente na viagem de ida. O gréafico B mostra
que percorreram menos de 3 km, podemos entao concluir que também o grafico B nao
representa a fungao f.

6.1. O triangulo [C EB] é retangulo em B, usando o teorema de pitagoras vem que:

2
F=2+3) ef=d+Tegd=og=tGeg="1 (4>0)

O valor da geratriz em metros, arredondado as décimas é igual a 3,2.

6.2. Vtsélido = Veilindro + ‘/cone =7 X (2a 5)2 x4+ % XX (275)2 x 22292 m’

7. O triangulo [EDC] é retangulo em D, usando a definigao de tangente vem que:

tan (ECD) = 220« tan (ECD) = £2 & tan (77) = 22 & 4,3315 = 2D &

& ED=4,3315x 1,7« ED ~ 7,364 m

AE=FD+DA=17,364+1,7~9m

8. Cada termo da sequéncia dos quadrados brancos, com excecao do primeiro, obtém-se
adicionandol unidade ao termo anterior, logo a expressao geradora desta sequéncia é
igual a n.

A expressao geradora desta sequéncia € igual a soma da expressao geradora da sequén-

cia dos quadrados cinzentos com a expressao geradora da sequéncia dos quadrados
brancos:

n®>+n

Vamos calcular a ordem do termo da sequéncia que ¢ igual a 306:
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10.

n?+n=306<n>+n—306=0
a=1 b=1 c = —306

Usando a férmula resolvente temos:

— 2_ _ 2_ _ _ _
_ bj:\2/I; fac .y g — —1EVIPAXIX=306 oy ) — 1i\/21+1224 o op= 1i\2/1225 o

2x1
& n:—_1;35\/n:—_12_35 & n:%\/n:—% S n=1TVvn=-18&
n=17, neN

O termo desta sequéncia que tem um total de 306 quadrados tem ordem 17.

O ntmero de quadrados cinzentos do termo que tem ordem 17 é igual a:

17% = 289

Para que a equacao 22 —4x +c=0,coma = 1, b = —4 e ¢ € R seja impossivel, ou
seja, nao tenha solugoes reais temos de verificar:

P —dac<0& (-4 —4dx1xc<0&16—4c<0& —dc< 16 c> B s>

Opcao(D)

Vamos comegar por calcular a area do triangulo [C'BA]:

Ajcpa) = Apepr) + Aippa) = 48 + 22 =54

Pelo critério AA os tridngulos [DEA| e [C BA] sao semelhantes:

e DEA = CBA, porque sao angulos retos;

e DAE = CAB, pois é um angulo comum.
Como os triangulos [DEA] e [C' BA] sao semelhantes sabemos que:

iiif} =172, sendo r a razao de semelhanga entre os triangulos [DEA| e [C'BA].

Daqui conseguimos determinar a constante r:

Borler=9ar=t/9<r=3 r>0
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11.

12.

13.

Sabendo a razdo de semelhanca r, podemos determinar BC'

BC=DExr=3x3=9

O triangulo [OC A] ¢ isosceles porque OC e OA sio raios da circunferéncia.

Logo OCA = OAC = 28°.

Considerando o triangulo [OCA] e sabendo que a soma das amplitudes dos angulos
internos de um triangulo é igual a 180°, vem que:

COA =180 — 28 — 28 = 124°

~ VY
COA = AC pois é o angulo ao centro relativo ao arco AC.

CBA é o angulo inscrito relativo ao arco AC, por isso vem que:

A4 AC _ 124 _ zoo
CBA =42 = 121 — 2

(z+2)>2L4+1 242> 2410 204+4>150+6 < 20— 150 > 6—4 < —13z >

1
3
2 &

2
<:>JI<—E

O ponto B pertence a funcao f por isso conseguimos determinar a sua ordenada:

f(3) =3 =9

Assim, as coordenadas do ponto B sao (3,9).
O ponto A é simétrico do ponto B relativamente ao eixo Oy, e tem coordenadas (—3,9).
A area do triangulo [ABO)] ¢ igual a:
bxh _ 6x9
2

Aapo) = 5 = 75 =27
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14.

15.

16.

Opcao(C)

O ponto P pertence a fungao g por isso conseguimos determinar a sua ordenada:

g(4)=3x4+2=5

Assim, as coordenadas do ponto P séo (4,5).

O ponto P também pertence & funcao f, substituindo as coordenadas deste ponto
na expressao algébrica da funcao f conseguimos calcular a constante de proporciona-
lidade inversa a:

fz) =

8l

<:>5:%<:>a:5><4<:>a:20

Usando a féormula da média dos valores registados na tabela, vamos determinar o valor
representado por k:

7730+7200+714g+6960+3740+k — 6225 & 32720+k — 6225 < 32770 4 k= 37350 & k = 4580

2014 | 2015 | 2018 | 2019 | 2020

O numero de visitantes de museus de
(1) | historia foi maior do que o nimero de X
visitantes de museus de arte.

O ntmero de visitantes de museus
de arte atingiu o valor mais elevado.

O nidmero de visitantes de museus de
(3) | arte e de museus de historia, em conjunto, X
foi 0 mais préoximo de 3 milhoes.
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